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1. Todista oikeiksi seuraavat Riemann—Stieltjes -integraalin ominaisuudet, edellyt-
tden ettd kaavoissa esiintyvat integraalit ovat hyvin maaritellyt:

(a) Lineaarisuus:

b b b
/(01f1+02f2)d9 = Cl/ f1d9+02/ fadg,
b b b
/ fd(cigy + cage) = 01/ fdg +C2/ [ dgs.

(b) Yhteys Riemann-integraaliin: jos funktio g on jatkuvasti derivoituva, niin

a

[ 1o = [ g0 ar

2. Olkoot f ja g jatkuvia funktioita ja a,b € Z. Todista oikeiksi seuraavat kaavat,
edellyttden ettd niissd esiintyvit integraalit ovat hyvin maaritellyt:

[ 7@ dg([) = 3 fkdglk),  Agk) =gl + 1) — g(k):

a<k<b

[ fdstt) = X FEVek),  Volk) = olh) - olk 1)

a<k<b
Totea edellisten kaavojen nojalla oikeaksi seuraava “osittaissummaussaantd’”

> F0agk) = [ TRe) X ghvIE)

a<k<b a<k<b

3. Arvioi Eulerin summakaavan avulla seuraavia summia:

(a) Summa 3 ;<. k'/? tarkkuudella O(1).
(b) Summa >, k", 7 € N, tarkasti.



